Problema 6. (Solucién -a-) (Solucién -b-)

(a) Sea T = {x € Z : x es multiplo de 20210}. Pruebe que si
(0 +V856) e Ty (V8a—p) e
entonces o + 32 € T.
(b) Se colocan al azar cuatro bolas en tres urnas.

1. Describa la distribucion de la variable aleatoria
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X = "niimero maximo de bolas que hay en alguna urna
2. Halle E(X).

PROPUESTA:
Utilizando las equivalencias

(a+V858) € T < Tk € Z tal que a + V858 = 20210k
(@a—ﬁ)ETﬁﬂpEZtalque\/%a—6=20210p

podemos observar que se cumple:
(o +V853)? + (V85a — B)? = (20210k)* + (20210p)*
Desarrollando la parte de la izquierda tenemos:

(o + V855) + (V8ba — §)? = a® + 8547 + 2V/85a + 85a° + % — 2V/850 =
= 86a° + 864% = 86(a* + B?)

y desarrollando la parte de la derecha:
(20210k)% 4 (20210p)* = 20210%(k* + p?)
De esta manera se sucede que:
86(c” + 5%) = 20210%(k* + p?)

20210
(0% + %) = 20210 - == (K + p*) = 20210 - 235(k” + p7)

por lo que existe ¢ € Z (particularmente g = 235(k? + p?), pero esto es lo de menos)

tal que
o + B = 20210q

v asf hemos demostrado que (a? + %) € T

Vamos a entender que el vector

(a,b,c)
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